Logica Computacional 1
Logica de Predicados

Flavio L. C. de Moura*

. Prove os sequentes a seguir:
(a) Voo 4 Jx—¢
(b) Vz ¢ 4+ —Jx ¢
(¢) Jx ¢ 4 =Va ¢

. Apresente derivagoes em Deducao Natural, para os sequentes a seguir assumindo que z nao ocorre
livre em :

(a) (Vzg) N F V(o Ay)
(

)

b) (Fz¢) A b Jx (P AY)
(€) Ve (¥ = ¢) F = Vrg
(d) Vo (¢ =) F (Fzd) =4

. Prove que nao existe uma derivagao intuicionista para os sequentes:

(a) =Fp—p Ve
(b) Voo - e

. Considere a seguinte transformacao:

o T
o T

e T(p)=p
o T(=¢) =-T(¢)
e T(pNY) =T(¢) NT(¥)
e T(¢p V) =~("T(¢) NT(¢))
o T(¢p— 1) = ~(T(¢) N =T (¥))
(
(

Mostre que para qualquer formula ¢, T'(¢) é equivalente a ¢.

5. Seja ¢ uma formula da légica de predicados. Definimos a tradugao negativa de Gédel-Gentzen de

¢, denotada por ¢”, indutivamente por:

) se ¢ é uma formula atomica
—(y™) se o =
e Ay se © = o1 A 92
eV =0 () A(pd))  sep =91V
e = oy se p =1 — g
Vo () se o = V9
=(Y2=(y™)) se ¢ = Jp1p

Construa uma prova intuicionista para o sequente ﬁﬁ(goN )k <pN .
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. Uma férmula da légica de predicados ¢ pertence ao fragmento negativo se ¢ pode ser construida a
partir da seguinte gramatica, onde t1,t,...,t, (n > 0) s@o termos:

¢ =ty ta, - tn) | LI (29) [ (@A9) (| (6—¢) [ (Vag)

Prove na légica minimal que ——0 I, 6 para qualquer férmula 6 pertencente ao fragmento negativo.
. Escreva em detalhes a prova do Teorema da Correcao da Légica Proposicional.
. Escreva em detalhes a prova do Teorema da Correcao da Logica de Primeira Ordem.

. Escreva em detalhes a prova do Teorema de Glivenko para a Loégica de Primeira Ordem sem
quantificacdo universal: Sejam I' e ¢, respectivamente, um conjunto e uma férmula da Logica de
Primeira Ordem sem quantificagdo universal. Se I' -, ¢ entao I' F; = —.



