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Exercicio 1. O teorema da correcio da ldgica de primeira ordem diz que se I' - ¢ entao I’ |= . Podemos
utilizar o teorema da corregdo para mostrar que um sequente nao tem prova. De fato, podemos concluir
que T' I/ ¢ mostrando que T [~ ¢ e usando a contrapositiva do teorema da corregio.

1. (2.5 pontos) Considere o sequente

Fe(p(z) = q(2)) b (Fap(2)) = (Fzq(z))

Responda se este sequente é vdlido ou nao. Em caso afirmativo, apresente um prova (em dedu¢do
natural ou cdlculo de sequentes), e em caso negativo use o teorema da corregdo para justificar sua

resposta.
D = {a,b}
O sequente nao ¢ vdlido. Considere a sequinte interpretacio I : { p! = {a}

I
¢ ={}
Temos que 3, (p(z) — q(x)) € verdadeira nesta interpretagdo, pois podemos interpretar x
como o elemento b do dominio. No entanto, (I,p(x)) — (3.q(x)) € falsa nesta interpretacao
ja que menhum elemento do dominio D satisfaz o predicado q.

2. (2.5 pontos) Considere o sequente
Vo (p(x) = q(2)) F (Vap(z)) = (Vaq(2))

Responda se este sequente é vdlido ou nao. Em caso afirmativo, apresente um prova (em dedug¢do
natural ou cdlculo de sequentes), e em caso negativo use o teorema da corregdo para justificar sua
resposta.

Exercicio 2. O teorema de Glivenko diz que se I' -, ¢ entao ' F; =—p na ldgica proposicional, ou seja,
se @ tem uma prova cldssica a partir de I', entao ——¢ tem uma prova intuictonista a partir de I' na
logica proposicional. Este resultado nao pode ser estendido para a légica de predicados, mas vale para
uma restri¢ao desta, a saber, a légica de predicados sem quantificacao universal. Considerando a ldgica
de predicados sem quantificagdo universal, prove por indugdo que se I' k. ¢ entdo I' F; ==y para o caso
em que a ultima regra aplicada na derivagao de I' - ¢ é:



1. (2.5 pontos) a introdugio do quantificador existencial.
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(a) (2.5 pontos) a eliminacdo do quantificador existencial.
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onde xg é variavel nova que nao ocorre em
hipotese nao descartada na prova de @[z /x)
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onde xq é varidvel nova
que nao ocorre em x.




