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1 A Légica Proposicional Classica

A Logica Proposicional Classica (LPC) é uma extensao da Logica Proposicional Intuicionista feita
a partir da adi¢ao da regra de eliminacao do absurdo classico, que também é conhecida como prova

por contradicao:

Notagao com sequentes ‘ Notacao padrao ‘
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A Tabela[T] apresenta as regras da LPC.

O leitor mais atento deve ter observado que a Tabela [I] ndo contém a regra de eliminacao do
absurdo intuicionista (L.). Mas ela ndo deveria fazer parte desta tabela uma vez que a LPC é uma
extensao da LPI? Sim, e o fato de (L) nao fazer parte desta tabela é justificado pelo exercicio a

seguir:

Exercicio 1. Mostre que a regra da explosao (Le) pode ser provada utilizando as regras da
Tabela[1. Ou seja, prove o sequente L = A, onde A é uma formula qualquer utilizando as

regras da Tabela [1]

Acabamos de caracterizar a logica proposicional classica como sendo a logica proposicional intui-
cionista juntamente com a eliminagao do absurdo cléssico (ver Tabela, mas outras caracterizacoes
sao possiveis. Por exemplo, outra caracterizagao possivel é utilizando a regra de eliminagao da dupla

negacao ao invés de .
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Tabela 1: Regras da Logica Classica (versao 2)
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Em outras palavras, as regras e (——) sdo equivalentes.

Exercicio 2. Substitua a regra 9 (PBC) na Tabela [l pela regra (==), e prove ¢ — L F ¢
(prova por contradi¢ao).

Uma outra caracterizagao possivel da LPC envolve a chamada lei de Peirce (LP) (juntamente
com (Le)):

’ Notagao com sequentes ‘ Notacao padrao ‘
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Uma outra caracterizacao possivel da LPC envolve a chamada lei do terceiro excluido (LEM)
(juntamente com (L.)):

’ Notagao com sequentes ‘ Notacao padrao ‘
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Exercicio 3. Assuma a regra (LP) acima, e prove o sequente = ¢ V = utilizando as regras

da LPI

Exercicio 4. Sejam ¢ e ¢ formulas da LP. Prove ¢ A == —(—¢ V —1)).

Exercicio 5. Sejam ¢ e ¢ formulas da LP. Prove ¢ — ¢ 4F (=) V 1.

Exercicio 6. Sejam ¢ e ¢ formulas da LP. Prove o sequente (—p) — 1 F (=) — .

Exercicio 7. Sejam ¢ e ¢ formulas quaisquer da LP. Prove os sequentes
(e VYY) = (7o) V (2y).




Exercicio 8. ¢ <> —pF L

Exercicio 9. (—¢) — (=) F ==(¢ — @)

Exercicio 10. Sejam ¢ e ¢ formulas quaisquer da LP. Mostre que o sequente
o — Y (mp) V1 nao possui uma derivagao intuicionista.
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